

    

        


        
        
                        
                
            
                    


        
            	
                    tranthuy
                
	
                    
                        Home
                    
                
	
                    
                        Comments
                    
                


        


        
    
    

    
        
            
                
                    
                                                    
    
        

        


        
            Dpto. Matem´ atica Aplicada. E.T.S.Arquitectura. U.P.M. C´ alculo. Integrales dobles. Algunas aplicaciones. C ´ ALCULO Hoja 10. Integrales dobles. Algunas aplicaciones. • ´ Area de una regi´on plana D A = RR D dxdy • Masa de un cuerpo plano, D, de densidad μ = μ(x, y) M = RR D μ(x, y)dxdy • Centro de masas (de gravedad o baricentro) de un cuerpo plano de densidad μ = μ(x, y): x = RR D xμ(x, y)dxdy RR D μ(x, y)dxdy y = RR D yμ(x, y)dxdy RR D μ(x, y)dxdy • Momentos de inercia de un cuerpo plano de densidad μ = μ(x, y) respecto a los ejes coordenados: – Eje OX: I x = RR D y 2 μ(x, y)dxdy – Eje OY: I y = RR D x 2 μ(x, y)dxdy 1. Hallar la masa de la l´amina limitada por las circunferencias x 2 +y 2 =2x y x 2 +y 2 =4x y funci´on de densidad ρ(x, y)= x. Sol.:7π. 2. Calcular el momento de inercia con respecto al eje OY del ´area plana comprendida entre la par´abola y = a 2 - x 2 y el eje OY. Sol.: 4a 5 15 . 3. Hallar el centro de gravedad del ´area limitada por la par´abola y =1 - 1 x 2 y el eje OX. Sol.:(0, 2/5). 4. Hallar la masa de la placa plana P =  x 2 + y 2 ≥ 1 (x - 1) 2 + y 2 ≤ 1 cuya densidad en cada punto es m(x, y)= |y|. (Sol.:11/12) 5. Se considera la regi´on D = {(x, y) ∈ R 2 | x 2 +(y - 1) 2 ≤ 1, 0 ≤ y ≤ 1} confunci´on de densidad δ(x, y)= x + 2. Hallar el momento de inercia de D respecto del eje OX . 1 
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Dpto. Matematica Aplicada. E.T.S.Arquitectura. U.P.M. Calculo. Integrales dobles. Algunas aplicaciones.
 CALCULO
 Hoja 10. Integrales dobles. Algunas aplicaciones.
 • Area de una region plana D
 A =∫ ∫
 D dxdy
 • Masa de un cuerpo plano, D, de densidad µ = µ(x, y)
 M =∫ ∫
 D µ(x, y)dxdy
 • Centro de masas (de gravedad o baricentro) de un cuerpo plano de densidad µ = µ(x, y) :
 x =
 ∫ ∫D xµ(x, y)dxdy∫ ∫D µ(x, y)dxdy
 y =
 ∫ ∫D yµ(x, y)dxdy∫ ∫D µ(x, y)dxdy
 • Momentos de inercia de un cuerpo plano de densidad µ = µ(x, y) respecto a los ejescoordenados:
 – Eje OX: Ix =∫ ∫
 D y2µ(x, y)dxdy
 – Eje OY: Iy =∫ ∫
 D x2µ(x, y)dxdy
 1. Hallar la masa de la lamina limitada por las circunferencias x2+y2 = 2x y x2+y2 = 4xy funcion de densidad ρ(x, y) = x. Sol.:7π.
 2. Calcular el momento de inercia con respecto al eje OY del area plana comprendidaentre la parabola y = a2 − x2 y el eje OY. Sol.:4a
 5
 15 .
 3. Hallar el centro de gravedad del area limitada por la parabola y = 1 − 1
 x2y el eje
 OX. Sol.:(0, 2/5).
 4. Hallar la masa de la placa plana P =
 {x2 + y2 ≥ 1
 (x− 1)2 + y2 ≤ 1cuya densidad en cada
 punto es m(x, y) = |y|. (Sol.:11/12)5. Se considera la region D = {(x, y) ∈ R2 | x2 + (y − 1)2 ≤ 1, 0 ≤ y ≤ 1} con funcion
 de densidad δ(x, y) = x+2. Hallar el momento de inercia de D respecto del eje OX.
 1
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